KLASSIKALISED RUUMID

I Loplikumootmelised ruumid

Olgu X ={(&,...,&) & eKrjax = (&1,...,6,) € X.
Normeeritud ruumid on:

1) my = ¢% = X normiga

2] = lrél]?%(n‘gkL

2) £y = X, 1< p< oo, normiga

ol = (3l
k=1

Ruumis ¢} on summanorm ||z = >, |€kl-

Ruumis ¢ = K" on eukleidiline norm [|z| = (37—, [€x]*)"/2.

IT Jadaruumid

Elementideks on arvjadad = = (&), = (&), & € K.
1) Koigi jadade ruum s = {(&) : & € K} on meetriline ruum kaugusega

o
L&k — il
px,Yy) = mT e =) y=(m)
(@) ;leJr\fk—ﬁk’ (&) )
Normeeritud ruumid on jargmised:
2) Tokestatud jadade ruum

m = loo = {(&) : Sip|€k| < oo}

normiga
]| = Sup |kl

3) Koonduvate jadade ruum
e = {(&) : Iimé €K}

ruumi m normiga.
4) Nulliks koonduvate jadade ruum

co = {(&) : lim&, = 0}

ruumi m (voi ruumi ¢) normiga.
5) Astmega p, 1 < p < 0o, summeeruvate jadade ruum

by =A{(&) = Y 1&l” < oo}

k=1

ol = (3l
k=1

Absoluutselt summeeruvate jadade ruumi ¢; norm on

[EIE Nt
k=1

normiga



ITT Funktsiooniruumid

Normeeritud ruumid on:
1) Loigus [a, b] tokestatud funktsioonide ruum
Mla,b] = {x = x(t) : sup |z(t)| < o}
a<t<b
normiga

[z]] = sup |z(t)].
a<t<b

2) Loigus [a, b] pidevate funktsioonide ruum C/|a, b] normiga

= t)l.
] = max la(0)

3) Loigus [a, b] n korda pidevalt diferentseeruvate funktsioonide ruum C"[a, b]
(vai C™]a, b]) normiga

- (k) (¢
Joll = 3 max o).

kus (0 (t) = z(t).
4) Lebesgue’i ruumid Ly(a,b), 1 < p < oo:

b
Ly(a,b) ={z =x(t) : EI/ |z(t)|Pdt < oo (Lebesgue’i mottes)}

ol = etopar)”

Ruumis Ly(a,b) on vordus z = y defineeritud funktsioonide = = z(t) ja
y = y(t) vordumisena peaaegu koikjal 16igus [a,b]. Seega on ruumi Ly(a,b)
elementideks peaaegu koikjal iihtivate funktsioonide klassid.

normiga

Integreeruvate funktsioonide ruumi Lj(a,b) norm on

b
ol = / a(t)] dt.

Integreeruva ruuduga funktsioonide ruumi Ls(a,b) norm on

ol = ([ oo ar) ™



