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Praktikum 3-4: Elementaarfunktsioonid

. Leida funktsiooni f(z) = v/z — 1 see haru, mille puhul f(2) = —1.
. a) Naidata, et iildiselt v/22 # (¥/z)°.

b) Missuguste m,n € N korral /2™ = (/z)"?

Leida piirkonnas D = {z € C: 7/6 < argz < m/2} regulaarne funktsioon, mis kujutab piirkonna
D iilemiseks pooltasandiks {z € C: Im z > 0}.

Missugusteks joonteks kujutab funktsioon f(z) = e* jooned Re z = a ja Im z = b?

Kas In(—1 4 1/3i)? = 2In(—1 + /3i)? Aga kas Ln (=1 ++/3i)? = 2Ln (-1 + /34)?

Leida (Inz)'.

Missugusteks joonteks kujutab funktsioon f(z) = Inz jooned |z| = R ja jooned argz = ¢?

Arvutada . (Mérkus: z4 = eAln?),

Missuguseks hulgaks kujutab funktsioon f(z) = 2=

1
1 tihikringi iilemise poole?
z

Niidata, et sin? z + cos® z = 1 iga kompleksarvu z korral.

Lahendada vorrandid
a) cos z = 10, b) tan z = 1.

Niidata, et shz = —isiniz ja chz = cosiz.

(1 p.) Kas leidub selline murdlineaarne funktsioon, mis kujutab tihikringi tilemise poole iihik-
ringiks? Pohjendada.

(2 p.) Kas on voimalik leida multifunktsiooni f(z) = v/1 — 22 selline haru, mis oleks regulaarne
kogu komplekstasandil, millest on vélja l6igatud 16ik [—1,1]? Pohjendada.

Praktikum 5: Integreerimine

Vz — adz, kus v on ringjoon raadiusega r ja keskpunktiga a ja /- téhistab ruut-

S~

juure peaharu.

b) Arvutada [ e®dz, kus «y on ruut kiiljepikkusega 2 ja keskpunktiga nullpunktis.

c¢) Arvutada [ Inzdz, kus 7 on iihikringjoon.

e dz

d) Arvutada —.
|=2 2 +1

— 5

e) Arvutada —Z, kus v on sirgloik otspunktidega —1 — 4 ja —1 + 4.
z

dz 2m o I .
71 < 5 kus «y on ringjoone |z| = 2 iilemises pooltasandis asuv osa.
z

S~ 5—
& Y

z
211 kus v on ringjoone |z| = 2 iilemises pooltasandis asuv osa
z
a) kompleksmuutuja funktsiooni integraali definitsiooni abil,

b) Newton-Leibnizi valemi abil,

c¢) Cauchy valemi abil reaalmuutuja integraalile taandades.
(2 p.) Naidata, et iga iihikringis regulaarse ja kuni rajani pideva funktsiooni f korral kehtib
vorratus max

|z|=1
tihikringis regulaarsete funktsioonidega, néiteks poliinoomidega.)

1 1
f(z) - ‘ > 1. (Seetottu ei saa funktsiooni — iihikringjoonel tihtlaselt lahendada
z z

(2 p.) Olgu f regulaarne kogu komplekstasandil.
a) Néidata, et kui leidub M > 0 nii, et |f(z)| > M iga z € C korral, siis f on konstantne.
b) Niidata, et kui Re f on tokestatud alt voi iilalt, siis f on konstantne.



