Kevad 2023

Sissejuhatus algebra struktuuridesse
6. praktikumi iilesanded

Poliigoonid.

1. Toestada, et N = (NU{oc}, min) on monoid ja Ny on poliigoon iile N, kui defineerida
N toime hulgal N jargmiselt:

1-m=1

k
n-m= [[p; , kuin= [] p;onnlahutus algteguriteks ja p; < py < ... < py.

i<m i=1

2. Olgu antud monoid Ny = (NU {0}, +) ja vaatleme teda poliigoonina Ny, iile iseenda.
Leida koik Ny, alampoliigoonid.

3. Olgu T := T1,2,3y hulga {1, 2,3} koigi teisenduste monoid (teisenduste korrutamine on
paremalt vasakule), f € T, f(1) = f(2) = 1, f(3) = 3. Leida 17" vdahim alampoliigoon,
mis sisaldab teisendust f.

4. Leida koik poliigooni Ny endomorfismid, kui N = (N, max).

5. Lahutada iilesandes 1. esinev poliigoon Ny oma lahutumatute alampoliigoonide 16iku-
matuks iithendiks.

6. Toestada, et koik poliigoonid iile iitheelemendilise monoidi M = {1} on vabad.
7. Tuua néide projektiivsest poliigoonist, mis ei ole vaba. Pohjendada vastust.

8. Olgu NN kéigi naturaalarvude teisenduste monoid (korrutamise jirjekord paremalt
vasakule). Leida kaik projektiivsed vasakpoolsed NN-poliigoonid.

9*. Olgu M me-elemendiline vasakpoolse nullkorrutamisega poolrithm (st zy = z), M!
monoid, mis on saadud sellele vélise iithikelemendi lisamisel, ja A n-elemendiline hulk.
Mitu erinevat parempoolse M-poliigooni struktuuri on voimalik hulgal A defineerida?

10*. Vaatleme monoidi (N, -) poliigoonina Ny iile iseenda. Leida koik Ny alam- ja faktor-
poliigoonid.



