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Praktikum 3. Vektorite vektorkorrutis.

Definitsioon 1. Kahe vektori a⃗, b⃗ ∈ E3 vektorkorrutiseks nimetatakse vektorit
a⃗× b⃗ ∈ E3, mis on määratud tingimustega

1. |⃗a× b⃗| = |⃗a||⃗b| sin∠(⃗a, b⃗),

2.
{
a⃗, b⃗, a⃗× b⃗

}
on parema käe kolmik,

3. a⃗× b⃗ ⊥ a⃗ ja a⃗× b⃗ ⊥ b⃗.

Lause 1. Vektorite vektorkorrutisel on järgmised omadused:

1. a⃗× b⃗ = −b⃗× a⃗ (kaldsümmeetrilisus),

2. (αa⃗+ βb⃗)× c⃗ = α(⃗a× c⃗) + β(⃗b× c⃗) (lineaarsus).

Teoreem 1. Vektorid x⃗ ja y⃗ on kollineaarsed parajast siis kui x⃗× y⃗ = 0⃗.

Järeldus 1. Suvalise vektori x⃗ korral x⃗× x⃗ = 0⃗.

Teoreem 2. Mittekollineaarsetele vektoritele x⃗ ja y⃗ ehitatud rööpküliku pindala
on võrdne vektori x⃗× y⃗ pikkusega ehk S = |x⃗× y⃗|.

Teoreem 3. Olgu vektorite x⃗ ja y⃗ koorinaadid parema käe ristreeperis vastavalt
x⃗ = (x1, y1, z1), y⃗ = (x2, y2, z2). Vektorkorrutise x⃗× y⃗ koordinaadid avalduvad

x⃗× y⃗ =
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y2 z2
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Teoreem 4. Iga a⃗, b⃗, c⃗ ∈ E3 korral (⃗a× b⃗)× c⃗ = ⟨⃗a, c⃗⟩ b⃗− ⟨⃗b, c⃗⟩ a⃗.

Ülesanne 1. On teada, et |⃗a| = 3, |⃗b| = 5 ja ∠(⃗a, b⃗) = 60◦. Leidke

a) |⃗a× b⃗|, b) |(⃗a+ b⃗)× (⃗a− b⃗)|, c) |(3a⃗+ b⃗)× (⃗a− 3⃗b)|.

Ülesanne 2. Millisel α väärtusel on vektorid p⃗ = αa⃗ + 5⃗b ja q⃗ = 3a⃗ − b⃗ kolli-
neaarsed, kui a⃗ ja b⃗ ei ole kollineaarsed?

Ülesanne 3. Millist tingimust peavad rahuldama vektorid x⃗ ja y⃗, et vektorid
x⃗+ y⃗ ja x⃗− y⃗ oleksid kollineaarsed?

Ülesanne 4. On antud kolmnurga kaks külge
−−→
AB = 3p⃗ − 4q⃗ ja

−−→
BC = p⃗ + 5q⃗.

Leidke kolmnurga kõrgus |
−−→
CD|, kui p⃗ ja q⃗ on ristuvad ühikvektorid.



Ülesanne 5. On antud punktid A(1, 2, 0), B(3, 0,−3) ja C(5, 2, 6). Leidke kolm-
nurga ABC pindala.

Ülesanne 6. Kolmnurga tipud on A(1,−1, 2), B(5,−6, 2) ja C(1, 3,−1). Leidke
tipust B küljele AC tõmmatud kõrguse pikkus.

Ülesanne 7. Leidke vektor x⃗ teades, et ta on risti vektoritega a⃗ = (2, 3,−1) ja
b⃗ = (1,−1, 3) ning rahuldab tingimust ⟨x⃗, (2,−3, 4)⟩ = 51.

Ülesanne 8. Tõestage, et kui nullist erinevad vektorid a⃗ × b⃗ ja c⃗ × d⃗ on kolli-
neaarsed, siis vektorid a⃗, b⃗, c⃗, d⃗ on komplanaarsed.

Ülesanne 9. Tõestage, et kui mittekollineaarsete vektorite a⃗, b⃗, c⃗ korral kehtivad
võrdused a⃗× b⃗ = b⃗× c⃗ = c⃗× a⃗, siis a⃗+ b⃗+ c⃗ = 0⃗. Mis on selle väite geomeetriline
sisu?


